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XII. osztaly — I. fordulo

1. feladat. Tekintsiik az (S5, ) szimmetrikus csoportot (az 6todrendii permutaciok csoportjat).
a) Igazold, hogy az f: S5 — S5, f(x) = 27 fiiggvény bijektiv!
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) egyenletet az S5 halmazon!

2. feladat. Hatarozd meg az 6sszes olyan f: (0, 4+00) — (0, +00) kétszeresen derivalhato fliggvényt,
amelyre f(1) = f'(1) = e és
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f'(@) - flz) = (f(2))* = (@),
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barmely x valos szam esetén.

3. feladat. Legyen (G, ) egy 6n + 1 elemii csoport, ahol n € N*.
a) Igazold, hogy G-nek egyetlen olyan eleme van, amely 6nmaga inverze!

b) Ha a H halmaznak legalabb 2n eleme van és (H,-) részcsoportja a (G, -) csoportnak, igazold,
hogy H = G.

4. feladat. Szamitsd ki az
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integralt, ahol x > 0.

Megjegyzések: Minden feladat kotelezd és 10 pontot ér, melybdl hivatalbol jar 1 pont. Munkaids: 3 ora.
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