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XI. osztaly — I. fordulo

1. feladat. Legyen A, B € M,, (R) tgy, hogy A3B = 1I,, — B.

a) Igazold, hogy B invertalhato!
b) Igazold, hogy AB = BA.

2. feladat. Adottak az (an)n>1, (bn)n>1 killénbozs sorozatok, amelyekre ai,by > 0, a4 = a? + b2

a
és byy1 = 2a,b,, minden n > 1 esetén. Igazold, hogy az (b_n> sorozat konvergens!
n/ n>1

3. feladat. Jelolje [z] az x valos szam egész részét. Tekintsiik az (an),>1 valos szémsorozatot,

amelyre a; = 5 és a1 — a, = 2[a,], minden n > 1 esetén.

a) Hatérozd meg az (a,),>1 sorozat altalanos tagjat!

b) Igazold, hogy

20912 + 16a,11 + 4n — 31
Z Qg - Q41 = 16 .

k=1

1 1 1
c) Szamitsd ki a nll_{rolo (2023 T + 5023 T a. +- 4+ 20237 © an) hatéarértéket!

4. feladat. Adottak az A, B € My(C) matrixok tgy, hogy (A — B)? = O..
a) Igazold, hogy Tr (A) = Tr (B).
b) Ha AB = BA, akkor bizonyitsd be, hogy det(A) = det(B).

Megjegyzések: Minden feladat kotelezd és 10 pontot ér, melybdl hivatalbol jar 1 pont. Munkaids: 3 ora.
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