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X. osztaly — II. fordul6

1. feladat. Egy diaktanéacs szavazasan harom jeloltre lehetett szavazni. Osszesen 2023-an szavaz-
tak. Minden szavazat érvényes volt és mindenki csak egy jeloltre szavazott. Hatarozd meg, hogy
hanyféleképpen oszolhattak meg a szavazatok a jeloltek kozott, ha tudjuk, hogy barmelyik két jelolt
Osszesen tObb szavazatot kapott, mint a harmadik!

2. feladat. Az ABC haromszog silypontja GG. Bizonyitsd be a
4-(AB4+BC+CA)—12- (GA*+GB*+ GC?) <3
egyenlGtlenséget, és add meg az egyenlGség feltételét!

3. feladat. Egy egyenesen Imre megjelolt £ darab pontot, ahol k természetes szam, 2 < k < 2021.
Ezutan minden szomszédos pontpar kozott megjelolt még egy jabb pontot, és igy tovabb. Lehet-e
egy ilyen eljaras végén 2022 pont az egyenesen? Hat 2033 pont? Ha ezek valamelyike elérhetd, akkor
abban az esetben mennyi lehet a k legkisebb értéke?

4. feladat. Az ABC haromszog az A csicsban derékszogi. A C' kézéppontu és C'A sugaru kor,
valamint a B kozépponti és BA sugaru kor a BC' atfogot D, illetve E pontokban metszi. Az ADE
haromszog koré irt kor az AB, illetve AC befogot az F', illetve G pontokban metszi. Szamitsd ki az
FG szakasz hosszat, tudva, hogy AB = 15 cm és AC' = 8 cm!

5. feladat. Oldd meg a nullatol kiilonb6z6 természetes szamok halmazan az 5% — 1 = 2Y - 3% egyen-
letet! Ismertnek tekintjiik, hogy a nulléatol kiillonbozd természetes szamok halmazan a 27 — 3¥V = 1
egyenletnek csak az x = 2 és y = 1 a megoldasa, mig a 37 — 2Y = 1 egyenletnek csak az xz = y = 1,
valamint az * = 2 és y = 3 a megoldésai.

6. feladat. A valos szdmok halmazan oldd meg a

Vitr—+1—x 2y

Vitz+v/I—z y2+1

Vity—y1-y  2x
Vity+viI—y 22+1

egyenletrendszert!

Megjegyzések: Minden feladat kotelezd és 10 pontot ér, melybdl hivatalbol jar 1 pont. Munkaids: 4 ora.
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