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IX. osztaly — II. fordulo

1. feladat.
a) Igazold, hogy az 5-nél nagyobb primszamok 6k + 1 vagy 6k + 5 alakuak, ahol k£ € N*.
b) Hatarozd meg azokat az a és b primszamokat, amelyekre a + 2b és a + 7b egyszerre primek!

2. feladat. Legyen C' egy adott AB szakasz felezGpontja, D pedig a BC' szakasz felez6pontja. Ugyan-
akkor legyen E a B kozéppontu, BC' sugara kor, C-t6l kiilonb6z6 tetszéleges pontja. Jeldlje F' az E
pontnak a D pont szerinti szimmetrikusat. Bizonyitsd be, hogy FA = EF.

3. feladat. Igazold, hogy barmely n természetes szam esetén (5 —+/5)" 4 (54 v/5)" oszthaté 2"-nel!

4. feladat. A tablara felirtuk a természetes szamokat 1-t6l n-ig. Minden lépésben kitorliink két
tetszdleges a és b szamot, helyette felirjuk az a + b — n szamot. Hatérozd meg az (n, k) szamparokat
ugy, hogy k 1épés utan a tablan maradt szamok osszege 2023 legyen!

5. feladat. Hatarozd meg az a, b, ¢ nullatél kiillonb6zé természetes szamokat, ha tudjuk, hogy
péronkeént relativ primek és 3a + 4b + 5¢ = 51/2(a® + b2 + ¢2).

6. feladat. Az ABCD négyzetben legyen P az AD oldal felezGpontja, valamint AR | BP és
CS 1L BP,ahol R, S € BP és CSN AB = {Q}. Igazold, hogy:
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b) CR = DS = AB;
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Megjegyzések: Minden feladat kotelezd és 10 pontot ér, melybdl hivatalbol jar 1 pont. Munkaids: 4 ora.
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